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aparte antwoordboek beantwoord word en die betrokke 
afdel ing moe t duidelik op die buiteb lad aangetoon word

•

•

•

•

•

•

•

•

•

•

Hierdie  vraestel bestaan u it VYF afd elings .

Afdeling  A is  VER PLIGTEND.

Beantwoord ook  no g enige TWEE ander  afde lings uit Afdelings  B, C, D en E.

Elke afdeling moe t in ?  
.  Plaas alle 

antwoo rdboeke in die antwoor dboek  vir Afde ling A voorda t jy al die  antwoor dboe ke 
saam inlewer.

?  Diagramb lad is aangeheg  op  bladsy 16 vir die beantwoor ding van Vraa g 2.2.  Haa l 
dit af en plaas d it in  jou antwoord boek.

Nie-prog rammeer bare sakrekenaars ma g gebruik word, tensy  daar and ers aangedui 
word.

Hierdie  vraestel bestaan u it 19 bladsye.   Statistiese  tabe lle en formuleblaaie kom  voor 
op bladsye 17 tot 19.

Alle noodsa aklike berekeninge moe t du ide lik getoon word.

Alle hoeke is in radiale en an twoor de moet ook  in radiale gegee word.

Skryfwerk  moet  leesbaa r wees .
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AFDELING A
VERPLI GTEND

CALCULUS

VRAAG 1

 = 0

 = 1

 = 0
[34]

1.1 Definieer die volgend e begrippe  volledig:

1.1.1 Die funks ie  is  kontinu by d ie punt waa r . (6)

1.1.2 Die funks ie  is  differens ieerbaar by . (4)

1.2 Gegee  die fun ksie

1as1)(

1as2

10as

0as

)(f

2

2
p

1.2.1 Bespr eek  die kont inuïteit van  vir die volgende  waardes van  .  
Klassifiseer enige diskont inuïte ite.

(a) (8)

(b) (8)

1.2.2 Bespr eek  die differensieerbaarheid van  by (8)
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C

VRAAG 2

2

3-
sinbg

cos ( bg cos 2 )

3
4p

cottanbg

A B
C

f( )

2.1 Bepaa l son der om ?  sakrekena ar te gebruik

2.1.1
(4)

2.1.2 (2)

2.1.3
(6)

2.2 ? Sketsgrafiek van  word  gegee met  die volgend e eienska ppe:

–  is kontinu

– Drie stasionêre punte k om voor by  (lokale minimum) ,  (lokale 
maksimum) en  (punt van inf leksie).

– Drie nulpunte ( – afsnitte) kom  voor by = -1,5 ;  0 en 2.

–  as , en as
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Gebruik die  diagrambla d wat op bladsy  16 voorsien is

[38]

VRAAG 3

f ( ) =  sin ( ) = 2 – 3

2--3

1
2

23 2

2sec.21

1-2
[40]

VRAAG 4

tan
2
p

0;

en maak, op  dieselfde 
assestelsel, ?  rowwe skets van .  Toon duide lik aan waar ? m aksimum, 
minimum of nu lpunt het.  Haa l hierdie blad u it en plaas d it in jou antw oordb oek. (10)

2.3 Bepaa l die wa arde  van die  vo lgende limiete, indien hu lle bestaan :

2.3.1
1

23
lim

1 (8)

2.3.2
sin

lim
0 (8)

3.1 As  en 

3.1.1 Bepaa l ))(( . (2)

3.1.2 Toon aan  dat 
(8)

3.1.3 Bereken vervolgens  die waarde van 
4

7

2
3 (8)

3.2 Bepaa l 
(10)

3.3 As  =  ( )n, bepa al , die nde afgeleide van d ie  funks ie. (12)

4.1 Gebru ik die Newton-Rhapson -metode om ? posi tiewe oploss ing te bepa al vir die 

vergelyking  in die interval .  Gebr uik 0,8 as be ginwaarde  en 

gee d ie antwoord ko rrek tot  3 desimale plekke . (12)

f ' (x) f ' (x)
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2
1

0
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4.2 ? Kr ag, , s leep ?  voorwer p met gewig  op ?  hor isontale  vlak.  Die krag word 
op ? tou, wa t met die voorwe rp verbind is,  uitgeoefen.  As  die tou ?  hoe k van 
met die hor ison taa l vorm, word d ie grootte  van d ie  krag deu r die  volgende 
vergelyking voor geste l:

 = , waar en pos itiewe konstante s is.

Toon aan  dat ?  minimum  sal wees wanneer  . (12)

Bepaa l d ie opp ervlakte onde r die kromme   tusse n  en  deu r 
gebru ik te maa k van  stroke van gelyke breedte, die Riemann -som, en laat dan .

Bepaa l d ie volgende integrale:

6.1 (10)

6.2
(8)

6.3   (Laa t die antwoo rd in wor telvorm)
(10)

F W

F( ? )
cos?sin?a 

aW
a W

? a

f (x) x x x x
n

xdxx

x
x

x

dx
x

x

θ

+

∞→

∫

∫
−

∫
−

F tan  = 
[24]

VRAAG 5

 = - 2 + 2  + 4  = 0  = 3
n [20]

VRAAG 6

sincos

d
41 4

[28]
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VRAAG 7

42as

20as

[16]

TOTAAL  VIR  AFDELI NG A: [200 ]

Die stuksge wyse fu nksie   , hieronde r geskets , is gedefinieer deur

As om die - as roteer, bereken d ie volume van die  omwente lingsliggaam  wat so 
on tstaan.  Laat jou ant woor d in terme van p .
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7020

40050
2

2

Tyd
(jare)

C

D

A E B

F

C(t)R(t)

     Rand
  (Miljoene)

Beantwoord enige TWEE van die volgende  VIER  afdelings.

WISKUND E VA N FINA NSIES

VRAAG 8

,)(

,)(

A

B

CD A F CD

[16]

AFDELING B

Die koste  en inkomste funks ies van ? platinumm yn word onder skeidelik gegee deur

  waar  die tyd is (in jare)  wat d ie myn bedr yf wor d en

en  is  in miljoen e Rande.   Die graf ieke van en word h ieronder  gegee .

8.1 Wat ste l die punt  voor ? (2)

8.2 Wat ste l die punt  voor ? (2)

8.3 As ?  vertikale lyn êrens tusse n  en  is, wat ste l  voor? (2)

8.4 Bepaa l uitdrukkings  vir die marginale koste  C '( ) en marginale inkomste R '( ) en 
bepa al vervolgens d ie  maks imum wins. (10)

tttR

ttC
t

C(t) R(t) C(t) R(t)  
+−=

+=

t t
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VRAAG 9

[14]

VRAAG 10

5

[18]

VRAAG 11

[24]

9.1 Bereken e lk van die volgende en sk ryf  dan neer  watter be legging die voor deligste  
is .

A: ?  Bedrag  word be lê teen ?  enkelvoudi ge rentekoe rs van 12% per  jaar vir 8 
jaar.

B: ?  Bedrag  word be lê teen ?  saamges telde  rente koers van 10% per  jaar vir 8 
jaar (10)

9.2 Watter sa amgeste lde rentekoers sa l d ieselfde  bedrag oplewer as belegging  A?  Gee 
jou  antwoor d kor rek tot 4 des imale plekke. (4)

Die Minis ter van Vervoer  betaal ?  depos ito van  R   op ?  nuwe  motor wat R 764 346,00 
kos.  Hy neem ?  lening uit by ?  bank vir die balans  en betaal dit af in 3 paaiemente ;

R  rand oor  2 jaar ,
R  rand oor  5 jaar , en
R  rand oor  7 jaar .

Ren te word betaal 17% kwartaa lliks saamges tel vir die  eerste 3 jaar en 19% ha lfjaar liks 
saamges tel vir die oo rblywende  4 jaar. Hoeve el rand was sy dep osito?

Vivaldi wil ?  nuwe klankstelsel koop wat R4 700,00 kos.  Hy word ?  huur kooptransak sie 
aangebied waar die enkelvoud ige rentekoe rs 10% per  jaar is en die betalings maa nde liks 
vereis word vir 3 jaar.

11.1 Bereken Vivaldi se maande likse  paaiemente  tot  d ie naaste  sent. (8)

11.2 Na een jaar (d.i. 12 paa iemen te) , kom Vivaldi agter dat  hy bankrot is. Hy sku ld 
nog R4 073,33 . ?  Bank kom  ooreen om hom ?  lening te gee vir h ierdie bedr ag op 
voor waarde dat  hy   rand per  maa nd sal terugbetaa l oor 4  jaar  om die skuld te 
vereffen.   Hy be gin terugb etaal 5 maand e nadat h ierdie lening toegestaan is  en 
moet 44 paaiemente maa k. Die saamges telde rente  op d ie lening is 12% per  jaar  
maande liks saamgest el.  Bereken . (16)

x

x

y

y
3y

y

x

x
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VRAAG 12

[28]

TOTAAL  VIR  AFDELI NG B: [100 ]

?  Med iese sentrum het so  pas ?  x-straa lmas jien gekoop v ir R3,5 miljoen.

12.1 Die sentrum het ?  paar  jaar  gelede beg in spa ar vir hierdie masj ien. R6 0 000 is 
betaa l aan d ie einde van e lke 3 maa nde in ?  rekening wat 9% rente  per  jaar, 
kwartaa lliks saamge stel betaa l. Hul laaste  betaling was met die aankoop van die  
masjien.  Bereken vir hoeveel maand e hulle gespaar  het om genoe g geld te hê vir 
die aankoo p van d ie  mas jien. (12)

12.2 Oor 8  jaar van nou  af  sal die med iese sentrum d ie x-straa lmas jien moet vervang. 
Hulle wil nie graag ?  ander  lening uitneem hiervoor  nie. Met inagnem ing van 
inflasie en waardeverminde ring, wer k hul le uit dat  hulle R3 705 104 sal nodi g hê 
direk na die laaste  beta ling om  d ie masj ien te vervang. As die sentrum oor  een 
maand met ?  delgingsfonds be gin om  vir d ie nuwe  mas jien te betaa l, wa t sal die 
maande likse paaiemen t wees (tot die naaste se nt)? Die rentekoers is  nou 9% p. j., 
maande liks saamgest el. (8)

12.3 Net na d ie 80'ste  betaling van R26 492,25 in die rekening, breek  die ou masjien en 
moet dit vervang word. ?  Nuwe  masjien kos op daardie  tydstip  R5 miljoen. Hulle  
het nie genoeg geld in die delgingsfonds om dit te  koop   nie en moe t ?  lening vir 
die balans u itneem. Bereken die groo tte van h ierdie lening. (8)
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AFDELING C
ANALITIESE  MEE TKU NDE

VRAAG 13

1 2

:

:

1 2

P  (-2;  3) 1

3 –  = 4
–  2  = 18

[36]

VRAAG 14

 = -2

)()(

[34]

13.1 Twee lyne  en   word gedefinieer  deur d ie vergelykings:

        

13.1.1 Bepaa l die skerphoe k tuss en  en . Gee jou  antwoor d kor rek tot 2  
desima le plekke. (10)

13.1.2 Bepaa l die punt  wat simmetries is t.o.v.  op d ie  lyn . (14)

13.2 Bepaa l die vergely king  van d ie lyn wat gaan deur d ie snyd ing van  en
 en wat loodre g is op . (12)

14.1 Die vergelyking van ?  parabool  is . Bepaal die vergelyking van d ie 
raaklyn en d ie  nor maa l by die punt op di e  parabool  waar . (14)

14.2 ?  Ellips  word gedef inieer deur  d ie vergelyking  .

Bepaa l die . . .

14.2.1 eksentr isiteit, (6)

14.2.2 fokaalpunte , (4)

14.2.3 riglyne  en (6)

14.2.4 opper vlakte ingesluit deur  die ellips. (4)

l l

yxl

yxl

l l

l

x y
x y yx

xxy

 x

yx

=++

=+−

=−−

=−−

=
+

+
−
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10044 22

22587 22

0232

1

112 1

2

1
2

3 4

1

6
4

23

VRAAG 15

)()(

)()(

[16]

VRAAG 16

-4

[14]

TOTAAL  VIR AFDELI NG C: [100 ]

ALGEBR A

VRAAG 17

)(
.....

[38]

VRAAG 18

[18]

Twee  s irkels het die volgende vergelykings:

15.1 Toon aan  dat die s irkels inwend ig raak. (8)

15.2 Bepaa l die vergely king  van d ie gemeensk aplike raaklyn. (8)

16.1 Skryf die  vergelyking  van d ie vlak  parallel aan d ie vlak
 neer as   die  y-as sny by . (6)

16.2 Bepaa l die lood regte afstand tussen  die twe e vlakke. (8)

17.1 Bewys d ie volgende  bewering met beh ulp van W iskundi ge induks ie:

 vir alle  en  in  me t  vir alle 

. (14)

17.2 Rasiona liseer die  noemer van    as .
(24)

Ontb ind d ie vo lgende in parsiële breuke:

=−++

=−++

=−−+

−

−
=++++ − ≠

Ν∈

+−
−=

−

+−

yx

yx

V
zyx V

r

ra
ararara

n
n a r R r

n

aa
a

x

xxx

AFDELING D
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4

322

VRAAG 19

Z[ ]

[24]

VRAAG 20

)(

[20]

TOTAAL  VIR AFDELI NG D: [100 ]

STATISTIEK

VRAAG 21

[34]

19.1 Stel Eisenste in se Kriterium. (6)

19.2 Ontbind d ie volgende  po linoom volledig in  faktore  oo r  

as ?  nu lpunt is :   (18)

het ?  lokale minimum  by ( 8,6 ; 19,1) en ?  lokale maksimum by (  -0,6 ; 0,8 ).

20.1 Bepaa l die snypu nte met  die -as en -as. (6)

20.2 Bepaa l alle vertikale, hor ison tale en skuinsasimptot e  van hierdie funks ie . (6)

20.3 Maak ?  netjiese ske ts van d ie grafiek van , en toon a l die afsnitte, as imp tote en 
draaipunte aan . (8)

21.1 Op hoevee l verskillend e maniere kan dr ie  groen , vyf geel en agt roo i boeke  
gerangs kik word op ?  rak? (6)

21.2 ?  Dos ie  "Smarties" beva t ?  totaa l van 28 "Smar ties"  waarvan ses b lou is. As ek ses 
hiervan u ithaal (ewekansig gekies), bepaa l die  waarskynlikheid dat dr ie blou sa l 
wees. (6)

21.3 Hoeve el keer sal ek ?  gewone dobbe lsteentjie moe t goo i om 95% sek er te  wees dat 
ek ten minste  een  ses sa l kry? (10)

21.4 Mamre en Dlamini speel tafeltenn is teen me kaar. Die eerste  persoon wat  twee keer  
wen,  wen die wedstry d.  Mamr e het ?  kans  van 0 ,75 om ?  keer  te wen.  Gebru ik ?
boom diagram om die waarskyn likheid te bepa al dat Dlamini die wedstryd  sal wen. (12)

x

xxxxx

x

xx
xf

f (x)

x y

f (x)

+ +−++−

−

−+
=

AFDELING E
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B(44) M(65)

3y 4y5

x
3 14

17
S

VRAAG 22

A B

A

B

[10]

VRAAG 23

)''(

))'((

Die totale maande likse reënva l (in mm) vir twee dorpe   en  vir die eerste  helfte van 
2005 word hieronder  gegee :

Jan Feb Mar Apr Mei Jun

A 112 98 75 23 12 10

B 39 47 60 98 163 186

22.1 Wat is  dor p  se gemiddelde maa nde likse reënva l vir d ie eerste he lfte van 2005? (4)

22.2 Wat is  die standa ardafwyking van die lesings in Vraag 22.1? (2)

22.3 Dorp  se gemidde lde reënva l was 99 mm en d ie standaar dafwyking vir die data  is  
57 mm. Ver gelyk dit met jou antwoo rde verkry in Vrae  22.1 en 22.2 en skr yf  ?
afleiding neer  aangaande d ie gemidde ldes en  ?  afleiding aanga ande  die 
standa ardafwykings . (4)

In Hlan ganiphile Hoër skoo l is  daar 120 Graad 12-leerders. ?  Ond ersoek word  gedoen om 
te bepa al hoeveel van hul le neem die vakke Biologie, W iskunde  en Wetensk ap. D ie 
Ven ndiagram h ieronder  toon  dr ie  versame lings  wat die aantal leerders aandui  wat 
Biologie  (B) (?  totaa l van 44 );  W iskunde  (M) (?  totaa l van 65) en Wetenska p (S) as vak 
neem.

23.1 Deur g ebruik te  maak  van d ie getalle gegee in d ie Vennd iagram, bepaa l  en . (8)

23.2 Skryf vervolgens  neer . . .

23.2.1 (2)

23.2.2 (2)

x y

SMBn

SBMn

∩∩

∪∩
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23.2.3 die waarskynlikheid  dat ?  leerder  wat ewekansig gekies word  nie een  van 
die vakke sal neem n ie. (4)

Die waarskynlikheidsd igthe idsfunks ie vir die lewen sduur  van ?  sekere insek-spe sie word 
gegee  deur  

    waar   die oude rdom is van d ie  insek in jare.

Bepaa l , the maksimum lewensd uur van  hierdie insekte .

?  Baie bekende padwed loo p word jaarliks gehou in d ie dor p Baleka. In 2004 was d ie tye  
aange teken deur  al die  deelnemer s om die wedloop te voltooi nor maa l versprei met ?
gemidde ld  van µ = 90 minute  en standaar dafwykin g s  .

25.1 As 80% van d ie dee lnemers  minder  as 2 ure geneem het om d ie wed loop te 
voltoo i, wat is die waarde van  s tot  d ie naaste  minuut? (10)

25.2 Die gesogte "Mvundla"  toeke nning word aan s legs die bes te 5% van d ie 
deelne mers toegeken. Veronderstel dat s  36 minu te is , bep aal die afsnytyd v ir 
hierd ie toekenn ing  (tot  die naaste  minuut) . (10)

Daar word ge glo dat  15% van d ie bevolking  in Suid-Afr ika blou oë he t. As ?  ewekans ige 
steekproef  van Su id-Afr ikaners genee m wor d, hoe  groot moe t die  steekproef  wees, om 
95%  seker te wees da t ?  beraming verkry sa l word b inne 2%?

[16]

VRAAG 24

0

0
4
3

16
3 2

[10]

VRAAG 25

[20]

VRAAG 26

[10]

TOTAAL  VIR  AFDELI NG E: [100 ]

TOTAAL: 400
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Normaalverspreiding

( ) −
=≤ ∫

∞− dx

x x
exX

22p

1
P

2

0.0040 0.0080 0.0120 0.0160 0.0199 0.0239 0.0279 0.0319 0.0359

0.0398 0.0438 0.0478 0.0517 0.0557 0.0596 0.0636 0.0675 0.0714 0.0753

0.0793 0.0832 0.0871 0.0910 0.0948 0.0987 0.1026 0.1064 0.1103 0.1141

0.1179 0.1217 0.1255 0.1293 0.1331 0.1368 0.1406 0.1443 0.1480 0.1517

0.1554 0.1591 0.1628 0.1664 0.1700 0.1736 0.1772 0.1808 0.1844 0.1879

0.1915 0.1950 0.1985 0.2019 0.2054 0.2088 0.2123 0.2157 0.2190 0.2224

0.2257 0.2291 0.2324 0.2357 0.2389 0.2422 0.2454 0.2486 0.2517 0.2549

0.2580 0.2611 0.2642 0.2673 0.2704 0.2734 0.2764 0.2794 0.2823 0.2852

0.2881 0.2910 0.2939 0.2967 0.2995 0.3023 0.3051 0.3078 0.3106 0.3133

0.3159 0.3186 0.3212 0.3238 0.3264 0.3289 0.3315 0.3340 0.3365 0.3389

0.3413 0.3438 0.3461 0.3485 0.3508 0.3531 0.3554 0.3577 0.3599 0.3621

0.3643 0.3665 0.3686 0.3708 0.3729 0.3749 0.3770 0.3790 0.3810 0.3830

0.3849 0.3869 0.3888 0.3907 0.3925 0.3944 0.3962 0.3980 0.3997 0.4015

0.4032 0.4049 0.4066 0.4082 0.4099 0.4115 0.4131 0.4147 0.4162 0.4177

0.4192 0.4207 0.4222 0.4236 0.4251 0.4265 0.4279 0.4292 0.4306 0.4319

0.4332 0.4345 0.4357 0.4370 0.4382 0.4394 0.4406 0.4418 0.4429 0.4441

0.4452 0.4463 0.4474 0.4484 0.4495 0.4505 0.4515 0.4525 0.4535 0.4545

0.4554 0.4564 0.4573 0.4582 0.4591 0.4599 0.4608 0.4616 0.4625 0.4633

0.4641 0.4649 0.4656 0.4664 0.4671 0.4678 0.4686 0.4693 0.4699 0.4706

0.4713 0.4719 0.4726 0.4732 0.4738 0.4744 0.4750 0.4756 0.4761 0.4767

0.4772 0.4778 0.4783 0.4788 0.4793 0.4798 0.4803 0.4808 0.4812 0.4817

0.4821 0.4826 0.4830 0.4834 0.4838 0.4842 0.4846 0.4850 0.4854 0.4857

0.4861 0.4864 0.4868 0.4871 0.4875 0.4878 0.4881 0.4884 0.4887 0.4890

0.4893 0.4896 0.4898 0.4901 0.4904 0.4906 0.4909 0.4911 0.4913 0.4916

0.4918 0.4920 0.4922 0.4925 0.4927 0.4929 0.4931 0.4932 0.4934 0.4936

0.4938 0.4940 0.4941 0.4943 0.4945 0.4946 0.4948 0.4949 0.4951 0.4952

0.4953 0.4955 0.4956 0.4957 0.4959 0.4960 0.4961 0.4962 0.4963 0.4964

0.4965 0.4966 0.4967 0.4968 0.4969 0.4970 0.4971 0.4972 0.4973 0.4974

0.4974 0.4975 0.4976 0.4977 0.4977 0.4978 0.4979 0.4979 0.4980 0.4981

0.4981 0.4982 0.4982 0.4983 0.4984 0.4984 0.4985 0.4985 0.4986 0.4986

0.4987 0.4987 0.4987 0.4988 0.4988 0.4989 0.4989 0.4989 0.4990 0.4990
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FORMULEBLAD

Differensiaal- en Integraalrekene

s = r

sin2x= ½(1-cos2x)  cos2x= ½(1+cos2x)

sinA.cosB= ½(sin(A+B)+sin(A-B))

sinA.sinB= ½(cos(A-B) – cos(A+B))

cosA.cosB= ½(cos(A-B)+cos(A+B))
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Statistiek

P(A B) = P(A) + P( B) - P(A B)
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cos(A + B) = cosA.cos B – sinA.s inB
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